2020-08-20 Sammanfattning Matematik 3 - (Matte 3a,3b,3c) - Eddler

Sammanfattning Matematik 3

Forfattare: 'g Anna Karp

| sammanfattning Matematik 3 har vi samlat alla formler och begrepp som du behover i
kurserna Matematik 3b och 3c. Du hittar Iatt vad du soker i innehallsférteckningen har

till hoger.

Sammanfattning Matematik 3 ar framst till for att ge dig en 6verblick 6ver kursen. Den

ar till hjalp vid repetition infor prov eller infor att du ska lasa Matematik 4.

Genom att klicka pa lankarna i texten kommer du till lektioner med

ovningsuppgifter och videogenomgangar pa de olika begreppen. Pa sa sétt kan du

fordjupa dig mer kring det som har, i all enkelhet, kort presenteras. Folj lanken for att se

hur skolverket beskriver kursens centrala innehall.

En annan bra repetition av kursen ar att gora nationella prov som gjort tidigare ar. Vi har

samlat dem pa ett stille.

Funktioner

En funktion ar en regel som till varje tillatet z-varde ger exakt ett y -varde. Du kan

kontrollera om en graf ar en funktionen med hjalp av vertikaltestet.

Definitionsméangden ar de tillatnaz-vardena

Vardemaéngden ar de erhallna y-vardena

Funktioner delas in i kontinuerliga eller diskontinuerliga funktioner.

'y

81 J

7 : .

: Kontinuerlig

3 funktionens graf kan

4 ofta ritas utan att

3 lyfta pennan.

2 .

| Funktionens varde

_arentydigt for alla

IR |\\j 3 4 5\ x XVarden {jber.gende

‘ av om man narmar

-21 sig dem fran

-3 hoger eller vanster.

Alla polynomfunktioner ar kontinuerliga.
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Diskontinuerlig

-funktionens graf kan
inte ritas utan att
pennan lyfts da
X =3.

Funktionens varde

T L T

1 23 45 6

o

En av de diskontinuerliga funktionerna kallas for diskret. Den utmarker sig genom att definitionsmangden inte omfattar

alla reella tal i ett intervall. Det ger en graf som bestar av punkter i stéllet for en sammanbunden graf.

B i i
x arolika om x narmar
sig vardet 3 fran
hoger eller vanster.

o Diskret

-funktionens graf
ar e sammanhangande
utan full av glapp.

Funktionens
definitionsméngd
> ar diskret.

X Den kan som har tex
vara definerad
endast for
de naturliga talen.

Kontinuerlig

-funktionens graf
ar kontinuerlig
for hela

definitionsmangden.
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Polynom ar en summa av termer dar variabeln ar i basen och alla exponenter tillhor de naturliga talen. Alla polynom kan
skrivas i faktorform.

AKTAOAYrrorrnm

@ =k(x- x)(x- %) (x- x)

Funktionsuttrycket kan konstrueras utifran nollstallena.

.
-
=t}

Konstanten & motsvarar koefficienten framfor
termen med hogst grad, och kan bestammas med
hjalp av annan en punkt pa grafen.

Algebra

En stor del av Matematik 3 handlar om att beharska algebra och alla dess olika rakneregler. Har sammanfattar vi de
viktigaste du behover kunna for att klara kursen.

Rationelit uttryck

Rationella uttryck definieras som en kvot av tva polynom.

Taljaren ar ett polynom
3x-4-

X+7 — ,
Namnaren ar ett polynom
Rationellt uttryck

Mer matematiskt definierar vi att ett rationellt uttryck  (x) ar en kvot av tva polynom p(z) och ¢(z).

r(z) = % dar q(z) #0

Forenkla rationelle uttryck

Genom att beharska kvadreringsreglerna och konjugatregeln kan du skriva om uttryck till faktorer, som du forhoppningsvis
kan forkorta och pa sa vis forenkla tillsynes komplicerade rationella uttryck.

Kvadreringsreglerna

(@ +b)? = a® + 2ab + b?

(a — b)? = a® — 2ab + b

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/
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Konjugatregel
a+b)(a—>b)=a®—-b

N&r du har téljare och ndmnare som innehaller identiska faktorer kan du forkorta bort dessa. Om sa inte &r fallet kan vid
vissa tillfallen skapa uttryck som ar identiska. Detta fungerar da uttrycken endast skiljer sig pa sa vis att de har olika

tecken. Genom att bryta ut en minusetta ur en av faktorerna kan du da skriva om dem till samma tecken. Foljande

kunskap ar alltsa anvandbar.

(@=b)=(-1)(b—a)

Potensregler

For alla reella tal m och n och positiva tal a och b galler att

am an — am+n
am

& _  _m-—-n

an — @

Kvadratrotter

Vab=1/a-vb
vi=3

Polynomfunktioner

Andragradsfunktioner

Andragradsfunktionen ar en av polynomfunktionerna. Har repeterar vi kort de olika begreppen.

P Andragradsfunktionens

Vertex
.

graf kallas for en parabel

Ekvationen
— f)=ax’tbxtc
\ ¥ dar a #0
river den generella

andragradsfunktionen

Nollstélle

Symmetrilinje
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Mer ingaende forklaringar och 6vningsuppgifter hittar du i lektionen Vad &r en andragradsfunktion?

Genom att flytta reglagen i sidled kan du undersdka hur konstanterna a, b och c i andragradsfunktionen f (z) = az? +

bz + c paverkar parabeln utseende.

Visualisera Andragradsfunktioner

\4

Andra koefficienterna a och b och konstanten ¢

a=1
b=0
c=0

[ Aterstall varden ]

Andragradsfunktionens formel
f(x) = ax’+bx+c=1-x+0-x+0

Polynomfunktionens graf

Utifran polynomfunktionens grad kan vi skissera grafens utseende. Skissen ar grovt generaliserade, sa tank pa att grafen

till funktionerna varierar beroende pa koefficienternas varden. Om exempelvis grafens derivata har sammanfallande rotter

kan extrempunkter sammanfalla, vilket leder till att grafens utseende férandras.
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Positiv funktion
a=0
Grafen pekar uppat
at hoger.
. . AV
Forstagradsfunktion
fix)=ax + b
Kallas aven for en linjar /
funktion y= kx+m / ,}
Andragradsfunktion 4)
flx)= ax>+ bx + ¢
\// *
Tredjegradsfunktion !
fixy=ax+ bx*+ex +d /\
/ N
Fjardegradsfunktion 4y

Ax) = axct+ b3+ ex?+ d

A

En grundlaggande minnesregel kan vara att

For udda gradtal borjar och slutar grafen at olika riktning.

For jamna gradtal borjar och slutar grafen at samma riktning.

Fem sitt att I0sa ekvationer pa

Tank pa att aldrig dividera bort en variabel vid ekvationslésning. Du riskerar att forlora I6sningar!

En ekvation kan ha lika manga ldsningar som ekvationens gradtal, alltsa polynomets storsta exponent for variabeln.
Losningarna kallas for rotter. Tex. andragradsekvationer kan ha tva I6sningar, tredjegradsekvationer tre och

femtegradsekvationer fem l6sningar. | vissa fall sammanfaller vissa |6sningar, alltsa en dubbelrot, trippelrot o.s.v.

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/

Negativ funktion
a<10
Grafen pekar nedat

at hoger.

F
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N&r man l0ser en ekvation genom kvadrering kan dven en sa kallad falsk rot smyga sig med. Alltsa en rot som inte ger en

likhet i ursprungsekvationen. Testa darfor alltid dina rotter i den ursprungliga ekvationen nar du kvadrerat.

Kontrollera dven om det finns x-varden som inte ar definierade. Vanligtvis &r de odefinierade x-vardena de varden pa x

som gor att namnaren blir noll eller vid logaritmering, negativa x -varden eftersom att

1) Nollproduktmetoden — Denna metod ar mycket anvandbar i denna kurs, eftersom att vi ofta ska ta fram derivatans

nollstallen. Har du termer vars summa ar lika med noll sa lar det vara denna metod som ar mest effektiv!

2) Kvadratrotsmetoden

3) Losningsformeln aven kallad PQ for andragradsekvationen

4) Grafisk I6sning — Rita HL och VL som tva olika funktioner och |ds av skarningspunktens x- varden, de motsvarar

ekvationens losning. Finns inga skarningspunkter saknar ekvationen reella I16sningar. | exemplet nedan soks I6sningen till
f(x)=0

Ekvationen f(x)=0 Ekvationen f(x)=0 Ekvationen f(x) =0
har tva reella |osningar har en dubbelrot saknar reella l6sningar®
'“_'.' F - .il._.l.
> N, . ’
M
X 4 X, R fx)#0

* = Funktioner med detta utseende
kan ha tva komplexa rother.

5) Logaritmer — Tva vanliga baser ar basen 10 och e. De har darfor fatt egna beteckningar.

log,, =1goch log, =In

Logaritmer i upphais tio  just det tal det
X lg o ska upphajas till for att bli...
(:._15,310 =X 10° =x
Ig kan lasas som “det tal tio ska upphdjas till for att bli..."
g oy Inx _
lne — X € =X

In kan ldsas som “det tal e ska upphgjas till for att bli..."

Enligt logaritmlagar ar
1°=y & z=Igy
och

e =b < z=Inb.

En ekvation med variabeln i exponenten l6ser vi genom att ta logaritmen pa bada leden.

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/ 7/20
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Exempel

Los ekvationen 2e* =4
Losning

2e” = 4 dividera bada leden med tva
e® = 2 logaritmera bada leden
x=1n2

eftersomatt lne* =Inb < z-lne=Inb < x=Inb

Vi kan ldsa bade e* = boch z = Inb som
"Talet x ar det tal som basen e ska upphojas till for att svaret ska bli talet b.”

In utlases som “det tal som basen e ska upphdjas till for att svaret ska bli...”

Andringskvot/differenskvot, tangent och sekant

Genom att bestamma en sekant eller tangent kan vi uppskatta en funktions férandring.

Sekant Tangent

.T J.-' F J-'

TACYE B
= T r ___':;;'H. T
// X x+h X x X
En sekant ar en rat linjen som En tangent ar en rat linjen som
skar grafen i minst tva punkter. skar grafen i endast en punkt.

Sekanten ger forandringen i ett intervall. Tangenten ger forandringen i en punkt.

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/
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Sekantens luthing motsvarar
andringskvotens varde

ry _ f(b)-f(a)

AX b-a

Andringskvotens varde motsvarar

den genomsnittliga forandringshastigheten
och beskriver kurvans genomsnittliga lutning
i ett intervall.

Kvoten kallas aven for en differenskvot.

Den andringskvot som ger bast narmevarde vid numerisk berdakning ar den centrala differenskvoten. Du valjer ett varde
med samma avstand framat som bakat i forhallande till punkten du ska bestdmma andringskvoten till och berdknar

sedan

TP . __ Forandringeniy-led _ Ay
Genomsnittlig forandringshastighet = Forandringenixled — Az

Atervand till lektionen om Genomsnittlig forandringshastighet och dndringskvoter for att repetera numeriska och grafiska

andringskvoter.

For att far ett battre narmevarde pa andringskvoten viljs tva punkter pa funktionen med mycket litet avstand till punkten vi
vill berdkna forandringen i. Tex h = £0,000 001. Ju mindre avstand, ju battre varde. Men vill vi fa ett exakt varde maste vi

ha ett odndligt litet avstand mellan punkterna. Vi behover da rdakna med gransvarden.

Gransvarde

Gransvardet infor vi for att kunna definiera derivatan algebraiskt.

Var noga med att skriva ut lim nar du forenklar uttrycket

lim 2xh+h _ lim h(2x+h):
70 h h=0 h

lim Qx+h) = 2x+0=2x

h—=0
k Det ar forst nar man ersatter variabeln
med vardet det gar mot som man
tar man bort lim

fr=20

For vissa uttryck och funktioner kan man berakna gransvardet direkt genom insattning. For andra behdver man forst

forenkla eller skriva om uttrycket pa olika vis, for att sedan kunna berdkna gransvardet.

Derivatan

Derivatans varde kan beskrivas som...

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/ 9/20
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e kurvans lutning i en punkt, vilket ar det samma som tangentens lutning i punkten.
o forandringshastigheten i en punkt pa kurvan.

Derivatans definition 1Y

f(x)=1im

Gransvardet till andringskvoten
motsvarar derivatans varde | /

punkten (x, f(x)).

fx+h)

Sfx+h) —fx)
h

Exempel

Losning

x+hY+3 — (2x+3)

Bestdm f’(z) = 2z% + 3 med derivatans definition

2x*+2xh+ h) +3 — (2 3)

Nar man e = lin 2Bt
forenklar

derivatans /——\‘}4{+4xh+2h le _}{:/3/
definition .

kommer

alltid alla lim h(dx + h) l:m (4x + h) =
termer som h=0 h

inte innehaller
ett h ta ut varandra

Deriveringsregler

Utifran derivatans definition har man tagit fram deriveringsregler. Det finns tva deriveringsregler. En for potensfunktioner

och en for exponentialfunktioner.

TIPS

Viktigt att komma ihdg att a® =1

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/

h

4xh+ 2h Zk

.fr )D

dx +0=4x
Férst nar man ersatt
h med gransvardet
tar man bort lim

=0

Du deriverar alltid ett uttryck "term for term”.
Derivatan av en konstant ar alltid lika med noll.
Derivatan av en forstagradsterm ar alltid lika med koefficienten.

Om funktionen har variabeln i ndmnaren eller under ett rottecken, sa skriv om den i potensform for att sedan tillampa
deriveringsreglerna.
Vi har inte lart oss deriveringsregeln for produkter. Skriv om uttrycket till termer och derivata term for term.
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Deriveringsregeln for potensfunktioner
S =k" = f(x)=nkx"

Funktionsuttrycken deriveras
alltid term for term. Derivatan for termer i potensform &r lika med
“exponenten - koefficienten - variabeln
upphdéjt till exponenten minus ett”

Deriveringsregeln for exponentialfunktioner
f(x)=Ca"= f(x)=Cd"klna

Funktionsuttrycken deriveras /

alltid term for term.
Derivatan for termer med variabeln i exponenten ar lika med
“den ursprungliga funktionen - koefficienten i exponenten- In for basen”

In star for den naturliga logaritmen, som ar logaritmen med basen e .

Darfor ar derivatan for exponentialfunktioner med basen e extra latt. Detta eftersom att Ine = 1 och vi far att derivatan ar
densamma som ursprungs funktionen om koefficienten i exponenten ar lika med ett. Sa fort du far In e sa berdknar du det.

Det ska inte finnas med i svaret.
Narmevardet till talet e ~ 2, 71828

Det ar vanligt att man glommer bort att det inte ar korrekt att multiplicera en bas med en faktor.

Observera

4.32=4.9 =36 medan (4-3)° =122 = 144
Pa liknande satt géller att derivatan till f (x) = 3 -2 arlikamed f'(z) =3-2%-1In2.

Men derivatan f'(z) = 3 - 2” - In2 # 6" - In 2. Du kan inte heller férenkla derivatan till ndgon av foljande da f'(x) =
3:27-In2#1In12" och f'(z) =3-2"-In2 # In6 - 2”

Du far allts& INTE multiplicera basen med faktorn k ellerInai f'(z) = C - a*® - Ina

Derivatan och tangentens lutning

Vaxande och avtagande

Med derivatan kan vi analysera funktionens utseende och egenskaper.

Nar funktionen ar vaxande ar derivatan positiv och alla tangenter i intervallet har en positiv lutning.

Nar funktionen ar avtagande ar derivatan negativ och alla tangenter i intervallet har en negativ lutning.

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/ 11/20
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T (e)=0
&V "|':| 0 /"j {L}

j"' (ﬂ.} =0 fisr alla

/ b<x<e¢

JSx)=0
for alla
=< x=h

Jx)=0
for alla
x>

"-I"-':I - ()

for alla

x{a/ 1 1 1
/ a W T \

JT(b)=0

=

Funktionen dr vaxande for de blaa delarna av grafen

Funktionen ar avtagande for de réda delarna av grafen.

Bestam extrempunktens karaktar

| extrempunkterna @r f’(xz) = 0. | dessa punkter hittar du lokala och eventuellt globala max och minimipunkter. Alla

extrempunkter kan verifieras med antingen med

1) Teckentabell

X x<-3 |x=-3 |3<x<l|x=1|l<x<4|x=4[x =4
J(x) _— 0 + 0 — 0 +
| NG| MiN | T | vax || MIN et
76 + _ +

2) Andraderivatan

f” (a) < 0 ger att punkten dér = a &r en maximipunkt
f” (b) > 0 ger att punkten dér z = b ar en minimipunkt

3) Skiss och resonemang kring kurvans egenskaper. Tank da pa att det ar funktionen och inte derivatans graf du ska fora

ditt resonemang kring.
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Teckenvaxling vid extrempunkter

Maximipunkt

Ay
fa)=0

F(x)=0
ftr alla
X>=a

Fo(x)=10
ftr alla

x<da /
| F
/ a \ x
Teckenvaxlingen fér derivatan vid
maxpunktenar 4 ()—

Minimipunkt

x)=0 7 (x)=0
for alla for alla
X XxX>=ga
| »
by X

Teckenvaxlingen for derivatan vid

minpunkten ar — () +

Terasspunkt
AV

(a)=0

Fo(x)y=10

..ﬁ‘jr alla x
/ 1
/ a

Teckenvaxlingen for derivatan vid
terasspunktenar 4 () +

=W

4V
\ S a@=0
/

£ (x)<0
for alla x

Teckenvaxlingen for derivatan vid

terasspunkten ar — () —

f(z) har en extrempunkt d& f'(z) =0
f'(z) = 0 ger en maximipunkt dd f” (z) <0

f'(z) = 0 ger en minimipunkt d& f” (z) > 0

Da f'(x) = 0 ger att f”(x) = 0 maste karaktaren bestdmmas med en teckentabell.

Teckentabell

| teckentabellen far du en bild av grafens utseende.

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/
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x x<1 x=1 l<x<35 ¥x=5]| x=35
I ) + 0 — 0 +
fix) / MAX \ MIN /

Om du vill gora en mer noggrann skiss raknar du fram y-koordinaterna for extrempunkterna genom att satta in x-vardenai
funktionsuttrycket. Du kan med fordel aven bestamma var kurvan skar y-axeln. Punkten motsvarar alltid konstanttermen i
uttrycket, eftersom att att z = 0 i denna punkt. Du kan dven bestam dven funktionens nollstéllen, alltsa dar grafen skar x -

axeln, dar f () = 0 eller ndgon annan valfri punkt pa grafen for att fa en d&nnu noggrannare skiss.

Primitiva funktioner och integraler

Funktionen F' (x) &r en primitiv funktion till funktionen f (z) om

Alltsa om den primitiva funktionen F' : s derivata ar lika med funktionen f .

Primitiv funktion till potensfunktioner

J() =k = Fx)=

Den primitiva funktionen for termer i potensform
ar lika med "koefficienten - variabeln upphoijt till
exponenten plus ett, dividerat med exponenten

plus ett ”

Men hjalp av en punkt pa grafen kan man bestdamma konstanten C. Har du ingen punkt kan du ta fram en genom att séatta

in ett varde pa x som ingar i definitionsmangden och berdkna funktionsvéardet f (z) och pa sa satt fa punkten (z, f (x)).

kxn+l
n +1

+C

( For att ange
samtliga funktioner
som ar primitiva
adderar vi en
konstant C.

Primitiv funktion till exponentialfunktioner

kx
C—a+D

f(x)=Ca"= F(x)=

Den primitiva funktionen fér termer
med variabeln i exponenten ar lika
med “den ursprungliga funktionen
dividerat med exponentens
derivata - In for basen”

tegraler

k1ln a \
For att an

ge
samtliga primitiva
funktioner adderar
vi en konstant

Integraler kan forenklat beskrivas som en summa av alla férandringar i ett intervall.
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Ovre integrationsgrins

bd

Integraltecke& v~ Integrand
f(x) dx
N

a Integrationsvariabel

-

Undre integrationsgrans

Ett vanligt satt att bestdmma integralens varde ar att berdakna arean mellan en funktions kurva och z-axeln i ett intervall.

INTEGRALKALKYLENS FUNDAMENTALSATS

4V

[ T R A

[
[
[
[
[
I
I
I
1
1
1
1
|

o

-y

Om funktionen f &r kontinuerlig i intevallet och F ar
en primitiv funktion till £ galler att
b

J. Ax) dx = [F(x)] iz F(b)—F(a)

o

Integralen motsvarar arean mellan kurvan
och x-axeln i intevallet a <x <b

Var noga med att fa ratt pa alla tecken nar du beraknar integralen! Ett tips kan vara att behalla parentesen och berdkna

vardet i varje parentes innan subtraktionen F' (b) — F (a) utfors.

| lektionen Tillampning_av integraler kan du repeterar sambandet mellan integralen och integranden.

Trigonometri (Ma3c)

| ratvinklig triangel kan forhallandet mellan vinkeln, katetrarna och hypotenusan beskrivas med foljande samband.

Sinv=£
C
c
a b
» cosv =
b n:mr’,;'v:i
b
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Eddler

Utifran cirkelns ekvationr —(:B a) +(y b) r? = (z — a)” + (y — b)° dar r arradien, (z,y) en punkt pa cirkelns rand

och (a,b) cirkelns medelpunkt kan vi skapa enhetscirkeln med medelpunkten i origo och raiden med langden 1 l.e.

Punkten P ar markerad i triangelns ena horn och ligger pa cirkelns rand. Triangeln har dven ett hérn i origo.

P(cos v, sinv)

Enhetscirkeln ger féljande viktiga samband.
sinv =y

COSV =T

tanv = %2 dar cosv # 0
COSvV

sin (180° — v) = sinv

cos (180° — v) = —cosv

Tabell 6ver exakta trigonometriska varden (Ma3c)

Grader Radianer Sinus
0 0 0
° s 1
30 6 3
. T 1
60° s V3
3 2
v
90 3 1
. V3
120 %ﬂ 2

https://eddler.se/lektioner/sammanfattning-matematik-3/
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135° s V2 V2 1
4 5 2
150° bm 1 _ V3 _ V3
6 2 2 3
180° = 0 1 0
° 5t _ 1 _ 1
225 e 7 e 1
270° 377T —1 0 Ej def
° s _ 1 1 _
315 " 7 7 1
360° o 0 1 0

Triangelsatserna (Ma3c)

Med hjalp av de tre triangelsatserna areasatsen, sinussatsen och cosinussatsen kan vi bestamma areor aven till trianglar

som inte ar ratvinkliga.

Areasatsen (Ma3c)

Vi kan berdkna arean med areasatsen pa tre olika satt beroende pa vilka sidor och vinklar som anvénds.

C
b a
A B
C
Tri 1 __absinC __ besinA __ acsinB
rlang €I1S area — 2 — 2 — 2

Sinussatsens formel (Ma3c)

Sinussatsen ger ur vinklar och sidor i en triangel forhaller sig till varandra.

C
b a
A B
C
sinA __ sinB sin C
a b ¢
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och gar dven att skriva som

a __ b C

sinA ~ sinB = sinC

Se dven lektionen om nar sinussatsen ger tva fall.

Cosinussatsen (Ma3c)

Cosinussatsen beskriver forhallandet mellan en vinkel och triangelns sidor.

Med hjalp av cosinussatsen kan vi stalla upp féljande tre samband.
16> =b>4+c?2-b-c-cosA
20> =a’>+c?>-2-a-c-cosB

3:c2=a’4+b"-2-a-b-cosC

Geometriska talfoljder (Ma3b)

| Matematik 3b ingar daven en fordjupning av talfoljder. En foljd av tal, dar kvoten & av tva pa varandra foljande tal ar

konstant hela talfoljden, kallas for en geometrisk talféljd. Talen i talfoljden kallas ocksa for element. Det forsta talet i

talfoljden betecknas a;.

ark=a, ak=a, ask=aq,

5.6, 18. 54..

An+1

Kvoten k beraknas med formeln k = o

Man kan bestdmma det n:te elementet i talféljden med formeln a,, = a; - k* !

For att berdkna en summa av upprepade férdandringar, tex hur mycket pengar man har pa ett konto efter ett antal lika stora
insattningar pa ett konto med en konstant ranta, kan man med fordel ta vara pa att dessa handelser kan beskrivas

matematiskt som summan av en geometrisk talféljd.
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n-1

s,=a+ak +ak’+ak'+..+ak

) (

Da talfoljden innehaller manga termer blir det mycket effektivt att anvanda sig av formeln for den geometriska summan.

Den kan forenklat skriva om pa detta satt.

-
\a (k-1)

8= ﬁ& ' Q

Linjar optimering som en metod for att hitta ett sa optimalt, varde som mgjligt utifran ett antal olika villkor.

Alla punkter i omradet kommer att klara alla begransningar, uppfylla alla villkor, och darmed vara varden som ar mojliga

utifran villkoren. Med linjar optimering maojliggor vi att inte bara hitta alla mdéjliga, utan dven det basta vardet.

Ovanfor linjen - “stdrre an” Under linjen- “mindre an”
L}) A})
! f:
f' ‘//fl:\ T \;’
y>2x-1 v y p
¥ Al /
’ ,,'?.?1-' /
Halvplan Sy £
ovanfor y y
linjen 1 / 11 y<2x-1
7 N ’ N
Y2 Ll 7 1 Ll
¢t ] X r ] X
4 L
/| A
/ Y Halvplan
! 4 under linjen
Linjen ar heldragen - sluten olikhet Linjen ar strackad - 6ppen olikhet
¥ n}/’
f-t
'
'
yz2x-1 y=2x-1 y
. J _xT Y
Slutet Oppet '
halvplan halvplan y
] I
’ .
7T >
/] X
1
/ |
'
/
'
'
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Den funktion m(z,y) = ax + by som ger mojlighet att berdkna det man vill optimera nar man I9ser ett
optimeringsproblem kallas for en malfunktion. Genom att teckna villkoren som linjara olikheter och rita in i samma
koordinatsystem, kan vi hitta det optimala vardet genom att satt in koordinaterna for omradets hérnpunkter i

malfunktionen.

Malfunktionen ritas inte in i koordinatsystemet utan bara de funktioner som motsvarar villkoren. Tank pa att teckna dessa

med samma variabel.

Repetitionsmaterial

Tyvarr kommer du inte att fa tillgang till all information som delas har, i sammanfattning Matematik 3, vid Nationella

provet.

Anvand garna nagra av vara kapiteltest for att repetera och fordjupa dina kunskaper. Samtliga uppgifter har fullstandiga

forklaringar.

Kapiteltest 1 — Aritmetik, polynom och rationella uttryck

Kapiteltest 2 — Aritmetik, polynom och rationella uttryck

Kapiteltest 1 — Derivata och deriveringsregler

Kapiteltest 2 — Derivata och deriveringsregler

Kapiteltest — Primitiva funktioner och integraler

Kapiteltest 1 — Linjar Optimering

Kapiteltest 1 — Geometriska talféljder

Har kan du hitta alla gamla nationella prov att 6va pa.

TIDIGARE NATIONELLA PROV
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